
b
I

2a 4a

 ∆ − ;− 

: Đỉnh 

Đỉnh 
b

I
2a 4a

 ∆


− ;−  

Trục đối xứng 

����  Dạng hàm số: ( )2y = ax + bx + c,  a ≠ 0 . 

����  Tập xác định: D= � . 

����  Sự biến thiên: 

Khi a > 0  Khi a < 0

x −∞ 
b

2a
 −  +∞  x −∞ 

b

2a
 −  +∞  

y 

+∞   +∞  

4a

∆
−

y 
4a

∆
−

−∞  −∞ 

����  Đồ thị:  là một parabol có đỉnh 
b

I
2a 4a

 ∆ 



− ;− 

, nhận đường thẳng
b

 x
2a

=−  làm trục đối xứng, 

hướng bề lõm lên trên khi a > 0 , xuống dưới khi a < 0 . 

����  Các bước vẽ parabol ( ) ( )2P : y = ax + bx + c,  a ≠ 0 . 

 Bước 1.  Xác định toạ độ đỉnh
b

 I
2a 4a

 ∆ 
− ;−


.

 Bước 2.  Xác định trục đối xứng 
b

x =−  và hướng bề lõm của parabol. 
2a

 Bước 3.  Xác định một số điểm cụ thể của parabol (chẳng hạn, giao điểm của parabol với các 
trục toạ độ và các điểm đối xứng với chúng qua trục trục đối xứng). 

 Bước 4.  Căn cứ vào tính đối xứng, bề lõm và hình dáng parabol để vẽ parabol. 

				  Hình dáng parabol ( ) ( )2P : y = ax + bx + c,  a ≠ 0 . 

b

2a
− b

2a
−

4a

∆
−

4a

∆
−

O 

O 

y  y  

x  

x  

Khi a > 0  Khi a < 0  
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  Một số bài toán thường gặp 


 Bài toán 1.  Tìm tọa độ giao điểm của hai đồ thị y = f (x)  và y = g(x) .

Xét phương trình hoành độ giao điểm f (x)= g(x)    (∗) .

� Nếu phương trình (∗)  có n nghiệm (n ≠ 1)  thì đồ thị y = f (x)  và y = g(x)  cắt

nhau tại n điểm phân biệt. 

� Nếu phương trình (∗)  có đúng 1 nghiệm thì đồ thị y = f (x)  tiếp xúc (có một điểm

chung) với đồ thị y = g(x) .

� Nếu phương trình (∗)  vô nghiệm, thì đồ thị y = f (x)  và y = g(x)  không có điểm

chung (không cắt nhau). 

Để tìm tọa độ giao điểm, ta thay nghiệm x vào y = f (x)  hoặcy = g(x)  để được hoành độ y


 Bài toán 2.  Tìm điểm cố định của họ đồ thị ( ) ( )m
C : y = f x,m  khi m thay đổi 

� Gọi ( ) ( ) ( ) ( )M x ;y ∈ C ,∀m ⇔ y = f x ,m ,∀m 
o o m o o

1 . 

� Biến đổi (1)  về một trong hai dạng

Dạng 1:  ( ) (2a)
A = 0

1 Am + B = 0,∀m
B = 0

⇔ ⇔




. 

Dạng 2:  ( ) (2b)2

A = 0

1 Am Bm + c = 0, ∀m B = 0

C = 0

⇔ + ⇔





. 

� Giải hệ (2a)  hoặc (2b)  ta tìm được tọa độ ( )o o
x ;y  của điểm cố định. 


 Bài toán 3.  Quỹ tích điểm M (tập hợp điểm) thỏa tính chất 

� Bước 1. Tìm điều kiện nếu có của tham số m để tồn tại điểm M. 

� Bước 2. Tính tọa độ điểm M theo tham số m. 

Có các trường hợp sau xảy ra: 

• Trường hợp 1.
( )
( )

x = f m
 M

y = g m




Khử tham số m giữa x và y, ta có hệ thức giữa x và y độc lập với m có dạng: 

F(x,y)= 0 , được gọi là phương trình quỹ tích.

• Trường hợp 2.
( )

x = a
 M

y = g m




 với a là hằng số. 

Khi đó, điểm M nằm trên đường thẳng x = a . 

• Trường hợp 3.
x f (m)

 M
y = b

=


 với b là hằng số. 


Khi đó, điểm M nằm trên đường thẳng y = b . 

2



22 8
y x x + 2

3 3
= −

Hình 1 Hình 2 

o Đồ thị cần tìm là hợp của hai phần trên (thí dụ hình 2).

Lưu ý: ( ) 2Parabol P : y = ax + bx + c , ta cần nhớ:

Đỉnh 
b

I
2a 4a

 
− ;−

∆  
, trục đối xứng 

b
x

2a
=− . 

2y = x − 2 x + 1  

� Bước 3. Tìm giới hạn quỹ tích. 

Dựa vào điều kiện (nếu có) của m (ở bước 1), ta tìm được điều kiện của x 

hoặc y để tồn tại điểm M(x;y) . Đó là giới hạn của quỹ tích.

� Bước 4. Kết luận 

Tập hợp điểm M có phương trình F(x, y)= 0  (hoặc x = a  hoặc y = b )

với điều kiện của x, y nếu có (ở bước 3). 


 Bài toán 4.  Vẽ đồ thị hàm số chứa dấu trị tuyệt đối 

� Vẽ hàm đồ thị hàm số ( ) ( )2f x ax + bx + c y = = , a ≠ 0 . 

• Bước 1.  Vẽ Parabol ( ) 2P : y = ax + bx + c . 

• Bước 2.  Suy ra đồ thị hàm số ( ) ( )f x 2ax + bx + c y = = , a ≠ 0 , như sau: 

o Giữ nguyên phần đồ thị (P)  ở phía trên trục hoành Ox.

o Lấy đối xứng phần đồ thị (P)  ở phía dưới trục Ox qua trục Ox.

o Đồ thị cần tìm là hợp hai phần trên. (thí dụ hình 1)

� Vẽ hàm đồ thị hàm số ( ) ( )2y = f x = ax + b x + c, a ≠ 0 . 

• Bước 1.  Vẽ Parabol ( ) 2P : y = ax + bx + c . 

• Bước 2.  Suy ra đồ thị hàm số ( ) ( )2 y = f x = ax + b x + c, a ≠ 0 , như sau: 

o Giữ nguyên phần (P)  ở bên phải trục tung Oy, bỏ phần bên trái trục tung.

o Lấy đối xứng phần bên phải trục tung ở trên qua trục tung Oy.

y  

x x 
O 

2  

2

3

2

3
−

1 2 3 –1 1 3 

1 

4 

3



BÀI TẬP ÁP DỤNG

BBBBààààiiii				111111111111.... Xét sự biến thiên và vẽ đồ thị của các hàm số sau 

a/ 2 y = 2x + 6x + 3 . b/ 2 y = x − 2x . c/ 2 y =−x + 2x + 3 . 

d/ 21
 y = x

5
−2x + 6 . e/ 2 y =−x + 2x− 2 . f/ 21

 y =− x
2

+ 2x−2 . 

g/ 2 y = x − 4x + 4 . h/ 2 y =−x − 4x + 1 . i/ 2 y = −x − 2 . 

k/ 2 y = x . l/ ( )
2

 y = x + 3 . m/ ( )
2

y = x−1 . 

BBBBààààiiii				111111112222.... Tìm toạ độ giao điểm của các cặp đồ thị của các hàm số sau 

a/ y = x2 − 2x−1 . b/  y =−x + 3;  2y = −x − 4x + 1. 

c/ 

 y = x−1;  

 y = 2x− 5;  2y = x − 4x + 4 . d/ 2 2 y = x − 2x − 1; y = x − 4x + 4 . 

e/  y = 3x − 4x + 1;  2 2y = −3x + 2x −1 . f/  y = 2x + x + 1;  2 2y = −x + x − 1 . 

BBBBààààiiii				111111113333.... Xác định parabol (P)  biết

a/ ( 2P) : y = ax + bx + 2  đi qua điểm A(1;0)  và có trục đối xứng
3

 x
2

= . 

b/ ( ) 2P : y = ax − 4x + c  có trục đối xứng là là đường thẳng x = 2  và cắt trục hoành tại 

điểm M(3;0).

c/ ( 2P) : y = ax + bx + 3  đi qua điểm A(−1;9) và có trục đối xứng x =−2 .

d/ ( ) 2P : y = 2x + bx + c  có trục đối xứng là đường thẳng x = 1  và cắt trục tung tại điểm 

M(0;4).

e/ ( 2P) : y = ax − 4x + c  đi qua hai điểm A(1;−2),  B(2;3) .

f/ ( 2P) : y = ax − 4x + c  có đỉnh là I(−2;−1) .

g/ ( 2P) : y = ax − 4x + c  có hoành độ đỉnh là −3  và đi qua điểm A(−2;1) .

h/ ( 2P) : y = ax + bx + c  đi qua điểm A(0;5)  và có đỉnh I(3;−4) .

i/ ( 2P) : y = ax + bx + c  đi qua điểm A(2;−3)  và có đỉnh I(1;−4) .

j/ ( 2P) : y = ax + bx + c  đi qua điểm A(1;1)  và có đỉnh I(−1;5) .

k/ ( 2P) : y = ax + bx + c  đi qua các điểm A(1;1),  B(−1;3),  O(0;0) .

l/ ( 2P) : y = ax + bx + c  đi qua các điểm A(0;−1),  B(1;−1),  C(−1;1) .

m/ ( 2P) : y = ax + bx + c  đi qua các điểm A(−1;−1),  B(0;2),  C(1;−1) .

n/ ( 2P) : y = x + bx + c  đi qua điểm A(1;0)  và đỉnh I có tung độ bằng –1.

o/ ( 2P) : y = ax + bx + c  có đỉnh là I(3;−1)  và cắt Ox tại điểm có hoành độ là 1.

BBBBààààiiii				111111114444.... Khảo sát và vẽ đồ thị của hàm số sau 

2y = x − 2 xa/  + 1 . b/ 2 y = −3x − 6 x + 4 . 

c/  y = x ( x − 2) . d/ 2 y = x − 2 x−1 . 
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e/ 
2 2

2

 khi  x 1
 y

2x 3  khi  x 1

−x − <
=


 − 2x− ≥

. f/ 
2x + 1 
2

 khi  x 0
 y

x 4x + 1  khi  x 0

− ≥
=


 + <

. 

g/ 
2x 

2

 khi  x 0
 y

x x   khi  x 0

<
=




 − ≥

. h/ 2−2x − 2x y = . 

i/ 22 8
 y x x + 2

3 3
= − . j/ 21

 y x 2 x 1
2

= + + . 

BBBBààààiiii				111111115555.... Lập bảng biến thiên, rồi tìm giá trị lớn nhất (GTLN – max) và giá trị nhỏ nhất (GTNN – min) 
của hàm số trên miền xác định được chỉ ra. 

a/ 2y = x − x  trên −1;3 . b/ 2y = 2x − 3x  trên 4;6


.

c/ 2y = 3x− 6x   trên −5;−2 . d/ 2y = −x + 5x− 4  trên 1;2


.

e/ 2y = −x + 5x + 3  trên 1;3


. f/ )2 y = 3x− 6x   trên 3; +∞ . 

g/ ( y 5x  trên 2= x −


−∞; 3 . h/ y=−2x + 2.x  trên (−∞;−1 ∪

1;+∞) .

BBBBààààiiii				111111116666.... Vẽ đồ thị của hàm số 2 y =−x + 5x + 6 . Hãy sử dụng đồ thị để biện luận theo tham số m, số 

điểm chung của parabol 2 y =−x + 5x + 6  và đường thẳng y =m . 

BBBBààààiiii				111111117777.... Cho Parabol ( ) 2P : y = x − 2x + 3 .

a/  Khảo sát và vẽ đồ thị của parabol trên. 

b/  Dựa vào đồ thị, biện luận số nghiệm của của phương trình x2 − 2x−m = 0 . 
c/  Viết phương trình đường thẳng d vuông góc với đường thẳng ∆ : y = 2x + 1  và đi qua đỉnh 

của parabol (P) .

BBBBààààiiii				111111118888.... Cho Parabol ( )P : y = x − x + 2 . 

a/  Khảo sát và vẽ đồ thị của hàm số (P) .

b/  Tìm tham số m để phương trình x2 − x−m 2 = 0  có duy nhất 1 nghiệm. 

BBBBààààiiii				111111119999.... Định tham số m để các cặp đồ thị sau không cắt nhau; cắt nhau tại hai điểm phân biệt. 

a/  (P ) 2

1
: y = x − 2x + 4  và ( ) 2

2
P : y = −x + 2x +m . 

b/  (P ) 2

1
: y = mx −mx +m  và ( ) ( )2

2
P : y = x + 2−m x + 3 . 

BBBBààààiiii				111122220000.... Định tham số m để các cặp đồ thị sau tiếp xúc nhau (có duy nhất một điểm chung) 

a/  ( ) 2

1

1
P : y =− x + x +1

2
 và ( ) 2

2
P : y = x − x +m .

b/  (P ) 2 2

1
: y = x +mx−m  và ( ) 2

2
P : y = x − 5mx− 6 .

BBBBààààiiii				111122221111.... Cho Parabol ( ) 2P : y = x − 3x + 2  và đường thẳng d : y = mx + 2 . 

a/  Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị hàm số (P) .

b/  Tìm tham số m để hai đồ thị của hai hàm số tiếp xúc nhau (có duy nhất một điểm chung), 
cắt nhau tại hai điểm phân biệt. 

c/  Biện luận theo m số nghiệm của phương trình 2 x − 3x + 3− 2m = 0 . 

5



BBBBààààiiii				111122222222.... Tìm điểm cố định của họ đồ thị các hàm số 

a/ ( ) 2 y = m−1 x + 2mx− 3m + 1 . b/ ( ) ( )2y = m− 2 x − m−1 x + 3m− 4 .

c/ 2 y = mx − 2mx + 1 . d/ ( )2 2 2 y = m x + 2 m−1 x +m −1 . 

e/ ( ) 3 y = m−1 x −m + 2 . f/ 3 y = mx −mx + 2 . 

BBBBààààiiii				111122223333.... Chứng minh rằng với mọi m, đồ thị của mỗi hàm số sau luôn cắt trục hoành tại hai điểm phân 
biệt và đỉnh I của đồ thị luôn chạy trên một đường thẳng cố định. 

a/ 
2

2 m
 y = x mx

4
− + −1 . b/ 2 2 y = x − 2mx +m −1. 

BBBBààààiiii				111122224444.... Tìm quỹ tích đỉnh của các Parabol sau 

a/ 2 y = x +mx +1 . b/ ( )2 2 3 2 y=mx −2m x+m −2m + 3, m≠ 0 . 

BBBBààààiiii				111122225555.... Định tham số m để cặp đồ thị cắt nhau tại hai điểm phân biệt. Khi đó, tìm quỹ tích trung điểm 
của giao điểm của hai đồ thị 

a/  (P) : y = x(x + 2),                    d : y = m .

2P : y = −x + 2mx +m,b/  ( )        d : y = 3− x .

BBBBààààiiii				111122226666.... Vẽ đồ thị hàm số và dựa vào đồ thị biện luận theo m số nghiệm của phương trình 

a/  y = 2x −10x + 12 ,  2 22x −10x + 12 = m . 

b/ + 3,  2 2 y = x + 4 x  x + 4 x + 3 = m . 

c/ ,  2 2−x + 3 x − 8 −x + 3 x − 8 y = = m . 

d/ ,  2 21 2 8 1 2 8
y x x x x

3 3 3 3 3
= − + + − + + = m . 

BBBBààààiiii				111122227777.... Biện luận theo m số nghiệm của phương trình 

a/  x2 + x x + 2 = m . b/ −x2 + 3x − 2 = m . 

c/  (x + 2)( x −1)−m = 0 . x2 − 2d/  x − 3−m = 0 . 

e/ 2 x x− 3 − 4−m = 0 . f/ 2 3x + 3x x − 2− −m + 5 = 0 . 

xg/  (x + 1)(1− )− 2m = 0 . h/ 2 2x − 3 x + 1 −m = 0 . 

BBBBààààiiii				111122228888.... Tìm tham số m để phương trình sau có k nghiệm phân biệt 

a/  ( )( )m − x − x −1 m − x + x = 0,2 2  k = 4 . 

b/  (x2 )(x2− 2x −m + 4x + 2−m) = 0,  k = 4 .

( ) ( )c/  x4 3 2 2− 2x − 2m−1 x + 2 m + 1 x +m +m = 0,   k = 4 . 

BBBBààààiiii				111122229999.... Định tham số m để bất phương trình sau có nghiệm 

a/ ( )( )2x − 3x +m > x−1 x−2 .

c/ 2−x + 6x − 5 < m . 

b/  2x +m > 5− x . 

d/  2x− 4 > 3 x−m . 
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BBBBààààiiii				111133330000.... Cho hàm số ( ) ( ) ( ) ( )2

m
P : y = 2−m x + 3m + 1 x− 2m,  C . 

a/  Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị hàm số (P)  khi m = 1, gọi là ( )1C . 

b/  Chứng minh rằng họ đồ thị ( )m
C  luôn đi qua điểm cố định. 

c/  Định tham số m để đồ thị hàm số ( )m
C  nhận đường thẳng y = 2x + 1  làm tiếp tuyến. 

d/  Dựa vào đồ thị ( )1C , biện luận theo m số nghiệm của phương trình: 

( )2x − 2x + 3− 2 m + 1 = 0 . 

BBBBààààiiii				111133331111.... Cho Parabol ( ) 2P : y = x −1 . 

a/  Khảo sát và vẽ đồ thị (P) .

b/  Xác định điểm M trên (P)  để đoạn OM là ngắn nhất.

c/  Chứng minh rằng khi OM ngắn nhất thì đường thẳng OM vuông góc với tiếp tuyến tại M 

của (P) .

BBBBààààiiii				111133332222.... Cho đường thẳng d : y = 2x + 1− 2m  và  Parabol (P)  đi qua điểmA(1;0)  và có đỉnh

S(3;−4).

a/  Lập phương trình và vẽ Parabol (P) .

b/  Chứng minh rằng d luôn đi qua một điểm cố định. 

c/  Chứng minh rằng d luôn căt (P)  tại hai điểm phân biệt.

BBBBààààiiii				111133333333.... Cho Parabol ( 2P) : y = f (x)= x − 4x + 3  và đường thẳng d : y = g(x)= mx + 1 .

a/  Khảo sát sự biến thiên và vẽ (P) .

b/  Định m để (P)  và d tiếp xúc nhau.

c/  Cho m tùy ý. Chứng minh: f (x)− g(x)
2 8m− 8

,∀x
4

−m −
≥ ∈ � . 

BBBBààààiiii				111133334444.... Cho ( )m
P : y = x − 3mx + 5 . 

a/  Tìm tham số m để hàm số có giá trị nhỏ nhất bằng 4. 

b/  Tìm quỹ tích đỉnh của ( )m
P . 

c/  Tìm m để ( )m
P  có duy nhất một điểm chung với Ox. 

d/  Khi m = 1, viết phương trình tiếp tuyến với đồ thị tại điểm có hoành độ bằng 1. 

e/  Định tham số m để đường thẳng d : y = −x− 2  cắt ( )m
P  tại hai điểm phân biệt A, B sao 

cho OA vuông góc với OB. Tính diện tích tam giác OAB. 

BBBBààààiiii				111133335555.... Cho ( ) ( )2

m
P : y = x − m + 1 x +m− 6 . 

m

a/  Định m để Parabol đi qua điểm A(−1;2) .

b/  Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (P)  của hàm số khi m = 3 .

c/  Chứng minh (P )  luôn đi qua một điểm cố định.

d/  Chứng minh: ∀x ∈ �  thì khoảng cách từ đỉnh của ( )m
P  đến Ox không nhỏ hơn 6. 
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BÀI TẬP RÈN LUYỆN

BBBBààààiiii				111133336666.... Xác định trục đối xứng, tọa độ đỉnh, các giao điểm với trục tung và trục hoành của parabol 

a/ 2 y = 2x − x−2 . b/ 2 y =−3x − 6x + 4 . c/ 2 y =−2x − x + 2 . 

d/ 21
 y x

5
= −2x + 6 . e/ 21

 y x
2

=− + 2x−1 . f/ 2 y =−2x − 2 . 

BBBBààààiiii				111133337777.... Xét sự biến thiên và vẽ đồ thị của các hàm số sau 

a/ 2 y = x . b/ 2 y = x −1 . c/ 2 y = x + 1 . 

( )
2

 y = x−1 . e/ ( )
2

 y = x + 1 . f/ 2 y =−x + 2x−2 . 

2 y = 2x + 6x + 3 . h/ 2 y = 4x − 2x− 6 . i/ 2 y = −3x − 6x + 4 . 

d/ 

g/ 

k/ 21
 y x

2
= + 2x +1 . l/ 2 y =−2x − 2 . m/ 2y =−x + 3x . 

BBBBààààiiii				111133338888.... Khảo sát và vẽ đồ thị hàm số 

2x − 2x + 1a/  y = . b/ 2x − 2 x + 1 y = y = . c/ 2 y = x + 4 x + 3 . 

d/ 21
 y x 2 x 1

2
= + + . e/ 22x − 10x + 12 y = . f/ 21 21

y x
2 2

=− − 5x− . 

BBBBààààiiii				111133339999.... Lập bảng biến thiên, rồi tìm giá trị lớn nhất (GTLN – max) và giá trị nhỏ nhất (GTNN – min) 
của hàm số trên miền xác định được chỉ ra. 

a/ 2y = −x + 6x−1  trên  −2;7 . b/ 2y = −6x + 3x + 4  trên  1;2


.

c/ 2y = −x + 5x− 4  trên  1;2


. d/ 2y = x + 3x− 5  trên  −3;−2 .

e/ (2y = 2x + x+ 5  trên  −∞;−3 ∪


4;+∞) . f/ )2 y 3x 4x  trên 

1;= −

+∞ . 

g/ 2y = 2x + 3  trên  (−∞;−6 ∪


5;+∞). h/ ( y 3x 6x   trên 2= −


−∞;2 . 

BBBBààààiiii				111144440000.... Xác định Parabol ( ) ( ) 2P : y = f x = ax + bx + c  trong các trường hợp sau, biết: 

a/ Qua điểm A(8;0)  và có đỉnh I(5;12) .

b/ Qua điểm A(3;6)  và có đỉnh I(1;4) .

c/ Qua điểm A(1;−2)  và có đỉnh
4 25

 I ;
7 8

 


−  
.

d/ Qua điểm A(2;3)  và có đỉnh I(1;−4) .

e/ Có đỉnh I(3;6)  và đi qua điểm M(1;−10) .

f/ Qua ba điểm A(0;−1),  B(1;−1),  C(−1;1) .

g/ Qua ba điểm ( ) 
3 7

A1;
, B

−1; 
,  C 2;2

2 2

   

   
. 

h/ Qua ba điểm A(0;3),  B(1;2),  C(−1;16).

i/ Qua ba điểm A(−2;7),  B(−1;−2),  C(3;2).

j/ Qua điểm A(1;16)  và cắt trục hoành tại hai điểm có hoành đồ là −1  và 5.
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k/ Đồ thị nhận đường thẳng x
3

4
=−  làm trục đối xứng và đi qua hai điểmA(0;−2),B(1;−7) .

l/ Có trục đối xứng là x =−2 , đi qua điểm A(1;4)  và có đỉnh thuộc đường thẳng y = 2x−1

m/ Có trục đối xứng là x = 1 , cắt trục tung tại điểm có tung độ bằng 1 và chỉ có một giao điểm  
với trục hoành. 

BBBBààààiiii				111144441111.... Tìm Parabol ( ) 2P : y = ax + bx + 2  trong các trường hợp sau: 

a/ Parabol (P)  đi qua M(1;5)  và N(−2;8).

b/ Parabol (P)  đi qua A(3;4)  và có trục đối xứng là
3

 x
2

=− . 

c/ Parabol (P)  có đỉnh là I(2;−2) .

d/ Parabol (P)  đi qua B(−1;6)  và có tung độ đỉnh là
1

4
 − . 

BBBBààààiiii				111144442222.... Tìm điểm cố định của họ đồ thị 

a/ 2 y = mx + 2mx− 3m . b/ ) 2y = m x + 2(m−1 x +m .

c/ ( ) 2 y = m−1 x + 2x− 3m . d/ 2 y = mx − 2x +m . 

e/ ( ) 3 y = m− 2 x −m + 2 . f/ ( )3 2 y = mx − 2mx + x + 2− x m . 

BBBBààààiiii				111144443333.... Tìm tọa độ giao điểm của các đường sau: 

a/ ( ) d : y = x− 2 2P : y = −x . b/ ( ) d : y = 2x + 3 2P : y = x . 

c/ ( ) d : y = −x + 1 2P : y = 2x . d/ ( ) 2 d : x+y−1= 0,  P : y−x +4x−3= 0 . 

e/ ( ) 2 d : 2x−y−11= 0  P : y−x +6x−5= 0 . f/ ( ) 2 d : x+2−y=0,  P : 2y−x +2x−8=0. 

BBBBààààiiii				111144444444.... Xác định hàm số y = ax + bx + c  trong các trường hợp sau 

a/  Đi qua điểm A(0;1)  và tiếp xúc với đường thẳng y = x−1  tại điểm M(1;0) .

b/  Đi qua điểm A(0;1)  và tiếp xúc với hai đường y = x−1  và đường y = −2x + 1 .

c/  Đi qua điểm A(2;−3)  và tiếp xúc với hai đường y = 2x− 7  và đường y = −4x− 4 .

d/  Đia qua hai điểm A(0;2),B(−2;8)  và tiếp xúc với trục hoành Ox.

e/  Hàm số đạt cực tiểu bằng 2 và đồ thị hàm số cắt đường thẳng y = −2x + 6  tại hai điểm có 
tung độ tương ứng bằng 2 và 10. 

BBBBààààiiii				111144445555.... Cho các hàm số (P ) )1
: y = 2x (x + 2  và ( ) ( )( )2

P : y = x + 1 x + 2 . 

a/  Vẽ các đồ thị hàm số (P )1 và ( )2P  trên cùng một hệ trục tọa độ và tìm giao điểm của chúng. 

b/  Định a, b, c để hàm số 2 y = ax + bx + c  có cực đại bằng 8 và đồ thị của nó qua giao điểm 

của ( 1 2
P ) và (P ) .

BBBBààààiiii				111144446666.... Cho Parabol ( ) 2P : y = x − 6x + 5  và đường thẳng d : y = ax + 1− 2a . 

a/  Khảo sát và vẽ đồ thị (P)  và d trên cùng một hệ trục tọa độ.

b/  Chứng minh rằng d luôn đi qua điểm cố định. 
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c/  Bằng đồ thị và phép toán. Chứng minh x2 − 6x + 5 = ax + 1− 2a  luôn có nghiệm. 

BBBBààààiiii				111144447777.... Cho (P ) 2

1
: y = x − 4x + 3  và ( ) 2

2
P : y = x + 2x + 3 . 

a/  Vẽ ( 1
P ) và ( )2P  trên cùng một hệ trục tọa độ. 

b/  Tìm tọa độ giao điểm của chúng bằng đồ thị và phép tính. 
c/  Định m để đường thẳng d : y = m  cắt mỗi đồ thị tại hai điểm phân biệt. 

d/  Giả sử d cắt ( 1
P ) tại hai điểm phân biệt A, B và d cắt ( )2P  tại hai điểm C, D. Tính độ dài 

đoạn AB, CD theo m. 
e/  Tìm m để AB=CD . 

BBBBààààiiii				111144448888.... Cho (P ) 2

1
: y = x − 4x + 2  và ( ) 2

2
P : y =−x .

a/  Vẽ ( 1
P ) và ( )2P  trên cùng một hệ trục tọa độ. 

b/  Bằng phép tính, chứng minh rằng hai Parabol trên tiếp xúc nhau. 
c/  Gọi A là tiếp điểm. Lập phương trình đường thẳng d đi qua A và song song với đường thẳng 

∆ : y = 2x + 2013 . 

1
d/  Đường thẳng d cắt (P ) tại M và cắt ( )2P  tại N. Tìm tọa điểm M và N. Chứng minh rằng A 

là trung điểm của MN. 

e/  Viết phương trình tiếp tuyến chung của ( 1
P ) : y = x − 4x + 2  và ( ) 2

3
P : y = x − x−1 . 

BBBBààààiiii				111144449999.... Cho Parabol ( ) 2P : y = x − 6x + 5 . 

a/  Khảo sát và vẽ đồ thị hàm số (P) .

b/  Gọi A và B là giao điểm của (P)  và Ox ( )A B
x < x . Viết phương trình đường thẳng d đi 

qua A và có hệ số góc bằng 1, đường thẳng ∆  qua B và vuông góc với d. 
c/  Gọi C là giao điểm của d và ∆ . Chứng minh rằng ∆ABC vuông cân. 

BBBBààààiiii				111155550000.... Định tham số m để các cặp đồ thị sau không cắt nhau, cắt nhau tại hai điểm phân biệt 

a/  (P )1 : y = 2x + 3x− 5   và ( ) 2

2
P : y = −6x + 9x− 2m . 

b/  (P )1 : y = −x + 3mx− 5m  và ( ) 2

2
P : y = 3x + 5x−m . 

BBBBààààiiii				111155551111.... Định tham số m để các cặp đồ thị sau tiếp xúc nhau (có một điểm chung duy nhất) 

a/  ( ) 2

1

1
P : y x

2
=− + x +1  và ( ) 2

2
P : y = x − x +m . 

b/  (P ) 2

1

1

3
: y =− x + x + 4  và ( ) 2

2

2
x +m

3
P : y = x − . 

c/  (P ) 2

1
: y = −x + x + 3  và ( ) 2

2
P : y = x − x− 2m . 

BBBBààààiiii				111155552222.... Cho ( ) 21
P : y x

2
= − x + 1 . 

a/  Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị hàm số (P) .

b/  Viết phương tình đường thẳng d đi qua A(2;0)  và có hệ số góc k. Biện luận theo k số giao

điểm của d và (P) .

c/  Một đường thẳng ∆  đi qua B(2;0) và cắt (P)  theo một dây cung nhận B làm trung điểm.

Tìm phương trình đường thẳng ∆ . 
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BBBBààààiiii				111155553333.... Cho ( ) 2P : y = x − x + 2 . 

a/  Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị hàm số (P) .

b/  Viết phương trình đường thẳng d đi qua điểm M(1;−1)  có hệ số góc
2

1
 − . Tìm tọa độ giao 

điểm A, B của d và (P) .

0c/  Cho điểm E(0;−2). Chứng minh rằng A�EB = 90 .

BBBBààààiiii				111155554444.... Định tham số m để hai đường thẳng cắt nhau. Khi đó tìm quỹ tích giao điểm của hai đồ thị. 

a/  ( )P : y = x − 5x + 62  d : y = 2m−1 . 

b/  ( )P : y = mx + 3x− 2m2  d : y = mx + 2 . 

BBBBààààiiii				111155555555.... Cho (P) : y = x(4− x)− 2 .

a/  Biện luận theo m số giao điểm của (P)  và d : x + y−m = 0 .

b/  Trong trường hợp d cắt (P)  tại hai điểm M, N. Tìm quỹ tích trung điểm I của MN.

BBBBààààiiii				111155556666.... Cho ( ) 2P : y = ax + bx + c . 

a/  Xác định hàm số của (P)  qua điểm A(0;−3)  và tiếp xúc với đường thẳng y = −(3x + 1)
tại điểm B và có hoành độ bằng 1. 

b/  Cho đường thẳng d đi qua điểm C(0;−2)  và hệ số góc là m. Biện luận theo m số giao điểm

của d và (P) .

c/  Trong trường hợp d cắt (P)  tại hai điểm M, N. Tìm quỹ tích trung điểm I của đoạn MN.

BBBBààààiiii				111155557777.... Cho ( )P : y = −x + 2x + 3 . 

a/  Chứng minh rằng đường thẳng d : y = mx  luôn cắt (P)  tại hai điểm phân biệt M, N. Tìm

quỹ tích trung điểm đoạn MN. 

b/  Với giá trị nào của m thì hai tiếp tuyến của (P)  tại M, N vuông góc nhau.

BBBBààààiiii				111155558888.... Định tham số m để các bất phương trình sau có nghiệm 

a/  2 x +m > x + 1 . b/ 2 2 x−m < 2mx− x − 2 . 

BBBBààààiiii				111155559999.... Cho hàm số ( )2 y = ax + bx + c P . 

• Tìm a, b, c thoả điều kiện được chỉ ra.

• Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (P)  của hàm số vừa tìm được.

• Tìm m để đường thẳng d cắt (P) tại hai điểm phân biệt A và B. Xác định toạ độ trung điểm I

của đoạn AB.

a/  (P)  có đỉnh
1 3

 S ;
2 4

 



và đi qua điểm A(1;1);       d : y = mx .

b/  (P)có đỉnh S(1;1)  và đi qua điểm A(0;2);       d : y = 2x +m .
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